
Òðåò✐é åòàï ➶ñåóêðà➝íñüêî➝ îë✐ìï✐àäè øêîëÿð✐â ç ìàòåìàòèêè
✭Õàðê✐âñüêà îáëàñòü✮ ✷✽ ñ✐÷íÿ ✷✵✷✹ ðîêó

✶✵ êëàñ

✶✳ ➶÷èòåëü íàçâàâ òðè ÷èñëà✳ ■âàíêî âèïèñàâ ó çîøèò✐ äëÿ êîæíî➝ ïàðè ÷èñåë ➝õí➵
ñåðåäí➵ àðèôìåòè÷íå✳ ❒àð✐éêà çàóâàæèëà✱ ùî ÿêùî ðîçãëÿíóòè ÷èñëà✱ îáåðíåí✐ äî çàïè✲
ñàíèõ ■âàíêîì✱ òî âèéäå àðèôìåòè÷íà ïðîãðåñ✐ÿ✳ ➘îâåä✐òü✱ ùî êâàäðàòè ÷èñåë✱ íàçâàíèõ
ó÷èòåëåì✱ òàêîæ óòâîðþþòü àðèôìåòè÷íó ïðîãðåñ✐þ✳

✷✳ ❮à äîøö✐ íàïèñàíî îäèíàäöÿòü íàòóðàëüíèõ ÷èñåë ç ñóìîþ ✹✹✶ ✭ñåðåä íèõ ìîæóòü
áóòè îäíàêîâ✐✮✳ ßêå íàéá✐ëüøå çíà÷åííÿ ìîæå ïðèéìàòè íàéá✐ëüøèé ñï✐ëüíèé ä✐ëüíèê óñ✐õ
öèõ ÷èñåë❄ ➶✐äïîâ✐äü îá➔ðóíòóéòå✳

✸✳ ❮åõàé ABC ✖ ïðÿìîêóòíèé òðèêóòíèê ç ∠C = 90◦ ✐ ∠B = 30◦✳ Ñåðåäèííèé ïåðïåí✲
äèêóëÿð äî AB ïåðåòèíà➵ á✐ñåêòðèñó BK êóòà B ó òî÷ö✐ E✳ Ñåðåäèííèé ïåðïåíäèêóëÿð
äî EK ïåðåòèíà➵ BC â òî÷ö✐ D✳ ➘îâåä✐òü✱ ùî KD ⊥ DE✳

✹✳ Ó ïðîãðàì✐ñòà Ñàøêà ➵ äâà á✐íàðí✐ êîäè ç✐ ✶✵✵ öèôð ✭êîæåí êîä ✕ ïîñë✐äîâí✐ñòü ç✐
✶✵✵ ñèìâîë✐â✱ êîæåí ç ÿêèõ ✵ àáî ✶✮✳ ➬à îäíó ñåêóíäó Ñàøêî ìîæå àáî âñòàâèòè â áóäü✲
ÿêå ì✐ñöå êîäó äåê✐ëüêà îäíàêîâèõ öèôð ïîñï✐ëü✱ àáî âèäàëèòè äåê✐ëüêà îäíàêîâèõ öèôð
ïîñï✐ëü✳ ➘îâåä✐òü✱ ùî â✐í çìîæå ç ïåðøîãî êîäó îòðèìàòè äðóãèé íå á✐ëüø í✐æ çà ✶✵✵
ñåêóíä✳

✺✳ ➘îâåä✐òü✱ ùî äëÿ êîæíîãî ä✐éñíîãî ÷èñëà r > 2 ✐ñíó➵ ð✐âíî äâà àáî òðè äîäàòí✐ ä✐éñí✐
÷èñëà x✱ ÿê✐ çàäîâîëüíÿþòü ð✐âí✐ñòü x2 = r[x]✳ Ñèìâîëîì [x] ïîçíà÷àþòü ö✐ëó ÷àñòèíó

÷èñëà x✱ òîáòî íàéá✐ëüøå ö✐ëå ÷èñëî✱ ùî íå ïåðåâèùó➵ x✳

✃îæíà çàäà÷à îö✐íþ➵òüñÿ ó ✼ áàë✐â✳

❮à âèêîíàííÿ çàâäàíü â✐äâîäèòüñÿ ✹ ãîäèíè✳

✃îðèñòóâàòèñÿ ïðè ðîçâ✬ÿçóâàíí✐ çàäà÷ êàëüêóëÿòîðàìè✱ ìîá✐ëüíèìè òåëåôîíàìè
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Òðåò✐é åòàï ➶ñåóêðà➝íñüêî➝ îë✐ìï✐àäè øêîëÿð✐â ç ìàòåìàòèêè
✭Õàðê✐âñüêà îáëàñòü✮✱ ✷ òóð ✽ ëþòîãî ✷✵✷✹ ðîêó

✶✵ êëàñ

✶✳Ø✐ñòü øêîëÿð✐â òà ø✐ñòü â÷èòåë✐â ñ✐ëè çà êðóãëèé ñò✐ë òàê✱ ùî êîæåí øêîëÿð ñèäèòü
ì✐æ äâîìà â÷èòåëÿìè✱ à êîæåí â÷èòåëü ✕ ì✐æ äâîìà øêîëÿðàìè✳ ✃îæåí ç ïðèñóòí✐õ íàïè✲
ñàâ íà ïàï✐ðö✐ äåÿêå íåíóëüîâå ä✐éñíå ÷èñëî òà ïîð✐âíÿâ éîãî ç ÷èñëàìè ñóñ✐ä✐â✳ ➶èÿâèëîñÿ✱
ùî â êîæíîãî øêîëÿðà çàïèñàíå ÷èñëî äîð✐âíþ➵ ñóì✐ äâîõ ÷èñåë✱ çàïèñàíèõ â÷èòåëÿìè✱
ùî ñèäÿòü ïîðó÷ ✐ç íèì✱ à â êîæíîãî â÷èòåëÿ çàïèñàíå ÷èñëî äîð✐âíþ➵ äîáóòêó äâîõ ÷èñåë✱
çàïèñàíèõ øêîëÿðàìè✱ ùî ñèäÿòü ïîðó÷ ✐ç íèì✳ ➬íàéä✐òü óñ✐ çíà÷åííÿ✱ ÿê✐ ìîæå ïðèéìàòè
ñóìà âñ✐õ äâàíàäöÿòè çàïèñàíèõ ÷èñåë✳ ➶✐äïîâ✐äü îá➔ðóíòóéòå✳

✷✳ Ó ôóòáîëüíîìó òóðí✐ð✐ â îäíå êîëî âçÿëè ó÷àñòü ✶✵ êîìàíä✳ ➶✐äîìî✱ ùî êîìàíäè✱ ùî
ïîñ✐ëè ïåðø✐ òðè ì✐ñöÿ✱ íàáðàëè ïîð✐âíó î÷îê✳ Ðåøòà ✼ êîìàíä òåæ íàáðàëè ïîð✐âíó î÷îê✱
ïðè÷îìó âäâ✐÷✐ ìåíøå✱ í✐æ êîæíà ç ïåðøèõ òðüîõ✳ ➘îâåä✐òü✱ ùî â òóðí✐ð✐ áóëî ïðèíàéìí✐
✺ í✐÷è➝õ✳ Ó ôóòáîë✐ çà ïåðåìîãó íàðàõîâó➵òüñÿ ✸ î÷êè✱ çà í✐÷èþ ✕ ✶ î÷êî✱ à çà ïîðàçêó ✕

✵ î÷îê✳

✸✳ ➬àäàíî íàòóðàëüí✐ ÷èñëà m✱ n ✐ k✱ ùî â✐äì✐íí✐ â✐ä ✶✳ ➶èÿâèëîñü✱ ùî mnk+1 ä✐ëèòüñÿ
íà mn− n+ 1✱ ✐ ïðè öüîìó n > k✳ ➘îâåä✐òü✱ ùî n ä✐ëèòüñÿ íà m✳

✹✳ ❮à îñíîâ✐ AC òà íà á✐÷í✐é ñòîðîí✐ BC ð✐âíîáåäðåíîãî òðèêóòíèêà ABC îáðàíî
òî÷êè D òà E â✐äïîâ✐äíî òàê✱ ùî CD = DE✳ ❮åõàé M ✱ N ✐ K ✕ öå ñåðåäèíè â✐äð✐çê✐â DE✱
AE ✐ BD â✐äïîâ✐äíî✳ ❰ïèñàíå êîëî òðèêóòíèêà DMK âäðóãå ïåðåòèíà➵ AD ó òî÷ö✐ P ✱
à îïèñàíå êîëî òðèêóòíèêà MEN âäðóãå ïåðåòèíà➵ BE ó òî÷ö✐ Q✳ Ïðÿìà✱ ùî ïðîõîäèòü
÷åðåç òî÷êó K ïàðàëåëüíî AC✱ ïåðåòèíà➵ AB ó òî÷ö✐ R✳ ❮åõàé S ✕ öå ïåðåòèí ïðÿìèõ
RM òà PQ✳ ➘îâåä✐òü✱ ùî òî÷êè N ✱ S òà K ëåæàòü íà îäí✐é ïðÿì✐é✳

✃îæíà çàäà÷à îö✐íþ➵òüñÿ ó ✼ áàë✐â✳

❮à âèêîíàííÿ çàâäàíü â✐äâîäèòüñÿ ✹ ãîäèíè✳

✃îðèñòóâàòèñÿ ïðè ðîçâ✬ÿçóâàíí✐ çàäà÷ êàëüêóëÿòîðàìè✱ ìîá✐ëüíèìè òåëåôîíàìè

òà ✐íøèìè åëåêòðîííèìè ïðèñòðîÿìè çàáîðîíÿ➵òüñÿ✳


