
Òðåò✐é åòàï ➶ñåóêðà➝íñüêî➝ îë✐ìï✐àäè øêîëÿð✐â ç ìàòåìàòèêè
✭Õàðê✐âñüêà îáëàñòü✮ ✷✽ ñ✐÷íÿ ✷✵✷✹ ðîêó

✽ êëàñ

✶✳ ➪îíí✐ òà ✃ëàéä êðàäóòü îäíå â îäíîãî ãðîø✐ ç✐ ñêðèíüîê✳ Ñïî÷àòêó ó ➪îíí✐ íà ✾✻ äî✲
ëàð✐â á✐ëüøå✱ í✐æ ó ✃ëàéäà✳ Ùîòèæíÿ ➪îíí✐ êðàäå ÷âåðòü ãðîøåé ✃ëàéäà✱ à ✃ëàéä ✭ó
òîé æå ÷àñ✮ êðàäå ÷âåðòü ãðîøåé ➪îíí✐✳ Ó êîãî ç✐ çëîä✐➝â ÷åðåç òðè òèæí✐ áóäå á✐ëüøå
ãðîøåé✱ ✐ íà ñê✐ëüêè❄ ➶✐äïîâ✐äü îá➔ðóíòóéòå✳

✷✳ ➘✐éñí✐ ÷èñëà x✱ y✱ z çàäîâîëüíÿþòü ð✐âí✐ñòü |x − y| = 2|x − z| = 3|y − z|✳ ➘îâåä✐òü✱
ùî x = y = z✳

✸✳ ➬íàéä✐òü óñ✐ òð✐éêè íàòóðàëüíèõ ÷èñåë (m,n, k)✱ äëÿ ÿêèõ ÷èñëî mn+mk+nk ➵ ïðî✲

ñòèì✱ ✐ ïðè öüîìó ñïðàâäæó➵òüñÿ ð✐âí✐ñòü
m+ n

n+ k
=

m+ k

m+ n
✳ ➶✐äïîâ✐äü îá➔ðóíòóéòå✳

✹✳ Ó øàôö✐ â åëüôà✲äîìîâèêà çáåð✐ãà➵òüñÿ ✹✶ øêàðïåòêà✿ ✶✵ çåëåíèõ✱ ✶✸ æîâòèõ òà
✶✽ ÷åðâîíèõ✳ ➴ëüô ä✐ñòà➵ òà íàäÿãà➵ íà ñåáå øêàðïåòêè ïî ÷åðç✐✳ ßêùî â ÿêèéñü ìîìåíò
ê✐ëüê✐ñòü îäÿãíåíèõ çåëåíèõ øêàðïåòîê ➵ ìåíøîþ â✐ä ê✐ëüêîñò✐ îäÿãíåíèõ æîâòèõ øêàð✲
ïåòîê✱ à ê✐ëüê✐ñòü îäÿãíåíèõ æîâòèõ ✕ ìåíøîþ â✐ä ê✐ëüêîñò✐ îäÿãíåíèõ ÷åðâîíèõ✱ òî â✐í
á✐ëüøå íå ìîæå ä✐ñòàâàòè øêàðïåòêè✳ ßêó íàéá✐ëüøó ê✐ëüê✐ñòü øêàðïåòîê çìîæå îäÿãíóòè
íà ñåáå åëüô✲äîìîâèê❄ ➶✐äïîâ✐äü îá➔ðóíòóéòå✳

✺✳ Óñåðåäèí✐ ãîñòðîêóòíîãî òðèêóòíèêà ABC âèáðàíî òî÷êó P òàê✱ ùî

∠APB = ∠APC = 180◦ − ∠BAC.

❮åõàé E ✕ öå òî÷êà✱ ùî ñèìåòðè÷íà A â✐äíîñíî òî÷êè P ✳ ➘îâåä✐òü✱ ùî E íàëåæèòü îïè✲
ñàíîìó êîëó òðèêóòíèêà ABC✳

✃îæíà çàäà÷à îö✐íþ➵òüñÿ ó ✼ áàë✐â✳

❮à âèêîíàííÿ çàâäàíü â✐äâîäèòüñÿ ✹ ãîäèíè✳

✃îðèñòóâàòèñÿ ïðè ðîçâ✬ÿçóâàíí✐ çàäà÷ êàëüêóëÿòîðàìè✱ ìîá✐ëüíèìè òåëåôîíàìè

òà ✐íøèìè åëåêòðîííèìè ïðèñòðîÿìè çàáîðîíÿ➵òüñÿ✳



Òðåò✐é åòàï ➶ñåóêðà➝íñüêî➝ îë✐ìï✐àäè øêîëÿð✐â ç ìàòåìàòèêè
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✽ êëàñ

✶✳ ➬íàéä✐òü óñ✐ íàòóðàëüí✐ ÷èñëà a ✐ b òàê✐✱ ùî a! · b! = 10!✳ ×åðåç n! ïîçíà÷åíî äîáóòîê

ïåðøèõ n íàòóðàëüíèõ ÷èñåë✿ n! = 1 · 2 · 3 · . . . · n✳

✷✳ ❮à êîë✐ ω ç öåíòðîì ó òî÷ö✐ O â✐äì✐÷åíî òî÷êó A✱ à íà äîòè÷í✐é äî êîëà â òî÷ö✐ A ✕
äîâ✐ëüíó òî÷êó B✳ ❮à â✐äð✐çêó AB îáðàëè òî÷êó C✳ ❮à îïèñàíîìó êîë✐ òðèêóòíèêà OBC

îáðàíî òî÷êó D òàê✱ ùî OB = OD✳ ➘îâåä✐òü✱ ùî ïðÿìà CD äîòèêà➵òüñÿ äî ω✳

✸✳ ➶✐äîìî✱ ùî äëÿ äåÿêèõ ÷èñåë x1✱ x2✱ ✳ ✳ ✳ ✱ x2024 âèêîíó➵òüñÿ ð✐âí✐ñòü

x2

x1(x1 + x2)
+

x3

x2(x2 + x3)
+ . . .+

x2024

x2023(x2023 + x2024)
+

x1

x2024(x2024 + x1)
= 2024.

➬íàéä✐òü çíà÷åííÿ âèðàçó

x1

x2(x1 + x2)
+

x2

x3(x2 + x3)
+ . . .+

x2023

x2024(x2023 + x2024)
+

x2024

x1(x2024 + x1)
.

➶✐äïîâ✐äü îá➔ðóíòóéòå✳

✹✳ Òîì ✐ ➹åê âèð✐çàëè ç àðêóøà â êë✐òèíêó êâàäðàò 2025×2025 òà âèð✐øèëè ç✐ãðàòè ó ãðó✳
➹åê ìà➵ âèð✐çàòè ç êâàäðàòà äåê✐ëüêà êë✐òèíîê ✐ ïåðåäàòè öåé ä✐ðÿâèé êâàäðàò Òîìó✳

Ï✐ñëÿ öüîãî Òîì íàìàãà➵òüñÿ âèð✐çàòè ç òîãî✱ ùî çàëèøèëîñÿ✱ ô✐ãóðêó âèãëÿäó ✳
❒åòà ➹åêà ✕ çàâàäèòè Òîìó✳ ßêó íàéìåíøó ê✐ëüê✐ñòü êë✐òèíîê ìà➵ âèð✐çàòè ➹åê❄ ➶✐äïîâ✐äü
îá➔ðóíòóéòå✳

✃îæíà çàäà÷à îö✐íþ➵òüñÿ ó ✼ áàë✐â✳

❮à âèêîíàííÿ çàâäàíü â✐äâîäèòüñÿ ✹ ãîäèíè✳

✃îðèñòóâàòèñÿ ïðè ðîçâ✬ÿçóâàíí✐ çàäà÷ êàëüêóëÿòîðàìè✱ ìîá✐ëüíèìè òåëåôîíàìè

òà ✐íøèìè åëåêòðîííèìè ïðèñòðîÿìè çàáîðîíÿ➵òüñÿ✳


