
Âiäáið íà Âñåóêðà¨íñüêó îëiìïiàäó ç ìàòåìàòèêè. 2023 ðiê. 8 êëàñ. 3 òóð

1. Ïåòðî òà Äìèòðî 25 ðàçiâ çiãðàëè â êàìiíü-íîæèöi-ïàïið. Âiäîìî, ùî Ïåòðî 11 ðàçiâ ïîêàçàâ

êàìiíü, 7 ðàçiâ íîæèöi òà 7 ðàçiâ ïàïið. Äìèòðî 13 ðàçiâ ïîêàçàâ êàìiíü, 9 ðàçiâ íîæèöi òà 3

ðàçè ïàïið. Íi÷è¨õ íå áóëî. Õòî ç íèõ ïåðåìiã áiëüøå ðàçiâ?

2. Íàçâåìî íàòóðàëüíå ÷èñëî n çàâçÿòèì, ÿêùî âîíî ìà¹ õî÷à á îäèí íåïàðíèé ïðîñòèé äiëü-

íèê, òà âèêîíó¹òüñÿ íàñòóïíà óìîâà: äëÿ áóäü-ÿêèõ p i q, ùî ¹ ïðîñòèìè äiëüíèêàìè ÷èñëà n

(ìîæëèâî, p = q), ÷èñëî p+ q ¹ äiëüíèêîì ÷èñëà n. Äîâåäiòü, ùî âñi çàâçÿòi ÷èñëà äiëÿòüñÿ íà

íàéìåíøå çàâçÿòå ÷èñëî.

3. Ðîçâ'ÿæiòü ó äiéñíèõ ÷èñëàõ ñèñòåìó
2x(x+ y) = 4z − 1,

2y(y + z) = 4x− 1,

2z(z + x) = 4y − 1.

4. Çàäàíî íåðiâíîáåäðåíèé òðèêóòíèê ABC. Òî÷êó P âèáðàíî íà ïðîìåíi AC òàêèì ÷èíîì,

ùî AP = BP . Òî÷êó Q âèáðàíî íà ïðîìåíi AB òàêèì ÷èíîì, ùî AQ = CQ. Òî÷êè R òà S íà

ïðÿìié BC òàêi, ùî AR = CR òà BS = AS. Äîâåäiòü, ùî òî÷êè P,Q,R, S íàëåæàòü îäíîìó

êîëó.


