
Âiäáið íà Âñåóêðà¨íñüêó îëiìïiàäó ç ìàòåìàòèêè. 2022 ðiê. 10 êëàñ. 3 òóð

1. Íà ñòîëi ëåæàòü 63 êàìiíöÿ, êîæåí ç ÿêèõ âàæèòü áiëüøå 100 ãðàìiâ, àëå ìåíøå 110 ãðàìiâ. Öi êàìiíöi

ðîçïîäiëèëè íà òðè êóïêè. Äîâåäiòü, ùî ç öèõ òðüîõ êóïîê ìîæíà âèáðàòè äâi òàêèì ÷èíîì, ùîá â

îäíié êóïöi îäíî÷àñíî i êiëüêiñòü êàìiíöiâ, i ¨õíÿ ñóìàðíà âàãà áóëè íå ìåíøi, íiæ êiëüêiñòü êàìiíöiâ

i ñóìàðíà âàãà âiäïîâiäíî â äðóãié êóïöi.

2. Ïåòðî çàïèñàâ íà äîøöi 7 âiä'¹ìíèõ öiëèõ ÷èñåë. Òàíÿ ïåðåïèñàëà öi ÷èñëà ñîái â çîøèò. Ïîòiì òóäè æ

çàïèñàëà âñi ìîæëèâi ïîïàðíi äîáóòêè öèõ ÷èñåë, âñi ìîæëèâi äîáóòêè òðüîõ, ÷îòèðüîõ, ï'ÿòè, øåñòè ç

öèõ ÷èñåë, i, íàðåøòi, äîáóòîê óñiõ ñåìè ÷èñåë. Äîâåäiòü, ùî ñóìà ÷èñåë ó Òàíi â çîøèòi âiä'¹ìíà.

3. Äâà íåðiâíèõ êîëà ω1 òà ω2 äîòèêàþòüñÿ â òî÷öi X çîâíiøíiì ÷èíîì. Ñïiëüíà äîòè÷íà AC
äîòèêà¹òüñÿ äî êîëà ω1 â òî÷öi A òà êîëà ω2 â òî÷öi C, à ñïiëüíà äîòè÷íà BD � â òî÷êàõ B i D
âiäïîâiäíî. Ïðÿìà CX ïåðåòèíà¹ ïðÿìó AB â òî÷öi E òà âäðóãå ïåðåòèíà¹ êîëî ω1 ó òî÷öi F . Îïèñàíå
êîëî òðèêóòíèêà EFB âäðóãå ïåðåòèíà¹ ïðÿìó AF ó òî÷öi G. Ïðÿìi AX òà CD ïåðåòèíàþòüñÿ â òî÷öi

H. Äîâåäiòü, ùî òî÷êè E, G, H ëåæàòü íà îäíié ïðÿìié.

4. Çàäàíî íàòóðàëüíå ÷èñëî n > 2. Äîâåäiòü, ùî iñíóþòü òàêi n íàòóðàëüíèõ ÷èñåë, ùî äîáóòîê áóäü-

ÿêèõ n− 1 ç íèõ äà¹ îñòà÷ó 1 ïðè äiëåííi íà ÷èñëî, ùî çàëèøèëîñÿ.


