
Âiäáið íà Âñåóêðà¨íñüêó îëiìïiàäó ç ìàòåìàòèêè. 2023 ðiê. 10 êëàñ. 2 òóð

1. Çíàéäiòü óñi íàòóðàëüíi n, äëÿ ÿêèõ ÷èñëî n2+7n+2 ¹ äîáóòêîì äåêiëüêîõ (ïðèíàéìíi äâîõ)

ïîñëiäîâíèõ íàòóðàëüíèõ ÷èñåë.

2. Âàñèëüêî çàïèñó¹ íà äîøêó ðàöiîíàëüíi ÷èñëà. Íà ïî÷àòêó äîøêà ïîðîæíÿ. Çà îäèí õiä âií

ìîæå àáî çàïèñàòè íà äîøêó áóäü-ÿêå ðàöiîíàëüíå ÷èñëî ç ïðîìiæêó [2022, 2023], àáî çàïèñàòè

íà äîøêó ÷èñëî p/q, ÿêùî ÷èñëà p òà q âæå çàïèñàíi íà äîøöi. Äîâåäiòü, ùî çà äîïîìîãîþ òàêèõ

îïåðàöié Âàñèëüêî çìîæå îòðèìàòè íà äîøöi áóäü-ÿêå äîäàòíå ðàöiîíàëüíå ÷èñëî.

3. Ïðÿìîêóòíèê m × n ðîçáèòî äåÿêèì ÷èíîì íà ïðÿìîêóòíèêè 2 × 2 òà 1 × 3. Äëÿ áóäü-

ÿêèõ äâîõ ðiçíèõ çà ðîçìiðîì ïðÿìîêóòíèêiâ ðîçáèòòÿ, ùî ìàþòü ñïiëüíèé âiäðiçîê ìåæi, öåé

âiäðiçîê ïîôàðáîâàíî â æîâòèé êîëið. Äîâåäiòü, ùî ñóìà äîâæèí óñiõ æîâòèõ âiäðiçêiâ ïàðíà.

4. Ó ãîñòðîêóòíîìó òðèêóòíèêó ABC ïðîâåäåíî âèñîòè AA1 òà BB1. Íåõàé CD � öå äiàìåòð

îïèñàíîãî êîëà òðèêóòíèêà ABC. Ïðÿìi A1D i B1D âäðóãå ïåðåòèíàþòü îïèñàíå êîëî òðèêóò-

íèêà ABC ó òî÷êàõ X i Y âiäïîâiäíî. Äîâåäiòü, ùî ïðÿìi AB, A1B1 òà XY ïåðåòèíàþòüñÿ â

îäíié òî÷öi.


