
Âiäáið íà Âñåóêðà¨íñüêó îëiìïiàäó ç ìàòåìàòèêè. 2023 ðiê. 9 êëàñ. 1 òóð

1. Äiéñíi ÷èñëà u, v, w, x, y, z ¹ òàêèìè, ùî ÷èñëî u(v + w + x + y − z) âiä'¹ìíå, à ÷èñëî

z(u− v − w − x− y) äîäàòíå. Äîâåäiòü, ùî ÷èñëî uz äîäàòíå.

2. Ó òðèêóòíèêó ABC âïèñàíå êîëî äîòèêà¹òüñÿ äî ñòîðîíè AB â òî÷öi D. Âïèñàíå êîëî

òðèêóòíèêà ADC äîòèêà¹òüñÿ äî ñòîðîíè AD â òî÷öi P i äî ñòîðîíè AC â òî÷öi Q. Âïèñàíå

êîëî òðèêóòíèêà BDC äîòèêà¹òüñÿ äî ñòîðîíè BC â òî÷öi M i äî ñòîðîíè BD â òî÷öi N .

Äîâåäiòü, ùî òî÷êè P,Q,M,N ëåæàòü íà îäíîìó êîëi.

3. Ó Ìèêîëè ¹ äîøêà 3000 × 3000. Âií õî÷å âèðiçàòè ç öi¹¨ äîøêè ïî êëiòèíêàõ ïðÿìîêóòíó

äiðêó (ñòîðîíè ïðÿìîêóòíèêà ìàþòü áóòè ïàðàëåëüíi ñòîðîíàì äîøêè, ñàì ïðÿìîêóòíèê íå

ìà¹ äîòèêàòèñÿ äî ñòîðií äîøêè), à ïîòiì ðîçñòàâèòè íà äîøöi ÿêîìîãà áiëüøó êiëüêiñòü òóð,

ÿêi íå á'þòü îäíà îäíó (ââàæà¹ìî, ùî òóðè íå á'þòü êðiçü äiðêó). ßêó íàéáiëüøó êiëüêiñòü òóð

çìîæå ðîçñòàâèòè Ìèêîëà, ÿêùî âií ñàì îáèðà¹, ÿêó äiðêó éîìó âèðiçàòè?

4. Çàäàíî ïðîñòå ÷èñëî p. Äîâåäiòü, ùî iñíó¹ íåñêií÷åííî áàãàòî òàêèõ íàòóðàëüíèõ n, ùî 23
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äiëèòüñÿ íà p.


