
Âiäáið íà Âñåóêðà¨íñüêó îëiìïiàäó ç ìàòåìàòèêè. 2023 ðiê. 8 êëàñ. 1 òóð

1. Íà êîíòðîëüíié ðîáîòi áóëî 25 çàâäàíü òðüîõ òèïiâ: ïðîñòi (ïî 2 áàëè), ñåðåäíi (ïî 3 áà-

ëè) i ñêëàäíi (ïî 5 áàëiâ). Ïðàâèëüíèé ðîçâ'ÿçîê çàäà÷i îöiíþâàâñÿ âêàçàíîþ êiëüêiñòþ áàëiâ

âiäïîâiäíî äî ñêëàäíîñòi, íåïðàâèëüíèé ðîçâ'ÿçîê îöiíþâàâñÿ â íóëü áàëiâ (ïðîìiæíèõ áàëiâ

íå ñòàâèëè). Âiäîìî, ùî ìàêñèìàëüíî ìîæëèâà îöiíêà ñêëàäàëà 84 áàëè. Ìàðêî ïðàâèëüíî

ðîçâ'ÿçàâ óñi ïðîñòi çàäà÷i, ðiâíî ïîëîâèíó ñåðåäíiõ òà ðiâíî òðåòèíó ñêëàäíèõ. Ñêiëüêè áàëiâ

ìiã îòðèìàòè Ìàðêî çà ñâîþ ðîáîòó?

2. Áiñåêòðèñà êóòà B ãîñòðîêóòíîãî òðèêóòíèêà ABC ïåðåòèíà¹ éîãî îïèñàíå êîëî â òî÷öi W .

Ïðÿìà, ùî ïðîõîäèòü ÷åðåç W ïàðàëåëüíî BC, ïåðåòèíà¹ ñòîðîíè AB i AC â òî÷êàõ L i K

âiäïîâiäíî. Âèÿâèëîñÿ, ùî òî÷êè L i K ðiâíîâiääàëåíi âiä ñåðåäèíè ñòîðîíè BC. Äîâåäiòü, ùî

AL = KW .

3. Êîìïàíiÿ ç äåêiëüêîõ õëîïöiâ òà äiâ÷àò çiáðàëà â ëiñi âiäðî ñóíèöü. Âîíè çàéøëè â õàòó òà

âèðiøèëè ïîäiëèòè ÿãîäè ïðèáëèçíî ïîðiâíó íàñòóïíèì ÷èíîì. Êîæåí ç íèõ ïî ÷åðçi ïiäõîäèòü

äî âiäðà, äiëèòü êiëüêiñòü ñóíèöü, ùî çíàõîäèòüñÿ ó âiäði íà äàíèé ìîìåíò, íà êiëüêiñòü ëþäåé,

ùî çíàõîäÿòüñÿ â õàòi íà äàíèé ìîìåíò (âêëþ÷íî iç ñîáîþ), îêðóãëþ¹ ðåçóëüòàò (ÿêùî âèéøëî

íåöiëå ÷èñëî), çàáèðà¹ îòðèìàíó êiëüêiñòü ñóíèöü i âèõîäèòü íà âóëèöþ ¨õ ¨ñòè. Ïðè öüîìó

õëîïöi çàâæäè îêðóãëþþòü âãîðó, à äiâ÷àòà � âíèç. Äîâåäiòü, ùî ñóìàðíà êiëüêiñòü ñóíèöü, ÿêi

îòðèìàþòü ó ðåçóëüòàòi ïðîöåñó õëîïöi, íå çàëåæèòü âiä ïîðÿäêó, â ÿêîìó õëîïöi òà äiâ÷àòà

ïiäõîäèëè äî âiäðà.

4. Çíàéäiòü óñi ÷åòâiðêè íàòóðàëüíèõ ÷èñåë (p, q,m, n) òàêi, ùî ÷èñëà p, q � ïðîñòi, m > 1 òà

âèêîíó¹òüñÿ ðiâíiñòü:

pm = 1 + 5qn.


