
Âiäáið íà Âñåóêðà¨íñüêó îëiìïiàäó ç ìàòåìàòèêè. 2023 ðiê. 10 êëàñ. 1 òóð

1. Ïîïàðíî ðiçíi äiéñíi ÷èñëà a, b, c, d, e çàäîâîëüíÿþòü ñèñòåìó
ab+ b = ac+ a,

bc+ c = bd+ b,

cd+ d = ce+ c,

de+ e = da+ d.

Äîâåäiòü, ùî abcde = 1.

2. Çàäàíî ãîñòðîêóòíèé òðèêóòíèê ABC, ó ÿêîìó AB < AC. Áiñåêòðèñà êóòà BAC ïåðåòèíà¹

ñòîðîíó BC òà îïèñàíå êîëî òðèêóòíèêà ABC ó òî÷êàõ L i W âiäïîâiäíî. Òî÷êè P òà Q îáðàíî

òàêèì ÷èíîì, ùî WP ⊥ AB, BP ⊥ WB, WQ ⊥ AC i CQ ⊥ WC. Äîâåäiòü, ùî òî÷êè P , Q i L

ëåæàòü íà îäíié ïðÿìié.

3. Çàäàíî ïðîñòå ÷èñëî p. Äîâåäiòü, ùî iñíó¹ íåñêií÷åííî áàãàòî òàêèõ íàòóðàëüíèõ n, ùî 23
n−n

äiëèòüñÿ íà p.

4. Ó øêiëüíèé òàáið ïðè¨õàëî 337 äiòåé. Ïî ïðè¨çäi ¨ì ðîçäàëè ïî ôóòáîëöi îäíîãî ç ñåìè

òèïiâ, ïî õóäi îäíîãî ç ñåìè òèïiâ òà ïî ðó÷öi îäíîãî ç ñåìè òèïiâ. Âèÿâèëîñÿ, ùî äâî¹ äiòåé

ïîäðóæèëèñÿ â òîìó i ëèøå òîìó âèïàäêó, êîëè ó íèõ ñïiâïàëè òèïè ðiâíî äâîõ ç òðüîõ âèäàíèõ

ðå÷åé. Äîâåäiòü, ùî çëèé âèõîâàòåëü ìîæå ïîñåëèòè â îäèí êîðïóñ 49 äiòåé òàê, ùîá ñåðåä íèõ

íå áóëî æîäíî¨ ïàðè äðóçiâ.


