
Âiäáið íà Âñåóêðà¨íñüêó îëiìïiàäó ç ìàòåìàòèêè. 2022 ðiê. 9 êëàñ. 1 òóð

1. Çàäàíî n > 2 öiëèõ ÷èñåë, âiäìiííèõ âiä 0. Âiäîìî, ùî êîæíå ç öèõ ÷èñåë äiëèòüñÿ íà ñóìó ðåøòè
n− 1 ÷èñåë. Äîâåäiòü, ùî ñóìà âñiõ n ÷èñåë äîðiâíþ¹ 0.

2. Ó êëàñi íàâ÷àþòüñÿ 30 ó÷íiâ. Ó÷èòåëü ôiçêóëüòóðè çíà¹, ùî ñåðåä áóäü-ÿêèõ 7 ç íèõ ¹ äâî¹ ó÷íiâ,
ùî òîâàðèøóþòü. Äîâåäiòü, ùî â÷èòåëü ìîæå âèøèêóâàòè âñiõ ó÷íiâ íå áiëüøå íiæ ó 6 øåðåíã òàêèì
÷èíîì, ùîá êîæíi äâà ó÷íi, ùî ñòîÿòü ïîðó÷ ó øåðåíçi, òîâàðèøóâàëè. Øåðåíãà ìîæå ñêëàäàòèñÿ ç
îäíîãî ó÷íÿ.

3. Äîäàòíi ÷èñëà a, b i c çàäîâîëüíÿþòü óìîâó a+ b+ c = 1. Äîâåäiòü, ùî
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4. Íàâêîëî òðèêóòíèêà ABC îïèñàíå êîëî ω. Òî÷êè K, L i M âiäìi÷åíî íà ñòîðîíàõ AB, BC i CA
âiäïîâiäíî òàêèì ÷èíîì, ùî CM ·CL = AM ·BL. Ïðîìiíü LK ïåðåòèíà¹ ïðÿìó AC â òî÷öi P . Ñïiëüíà
õîðäà ω òà îïèñàíîãî êîëà òðèêóòíèêà KMP ïåðåòèíà¹ âiäðiçîê AM ó òî÷öi S. Äîâåäiòü, ùî SK ∥ BC.


