
Îëiìïiàäà ç ìàòåìàòèêè ÕÔÌË �27, 2021 ð., 7 êëàñ

1. Äî Ðîìàíà íà Äåíü íàðîäæåííÿ çàâiòàëî ï'ÿòåðî äðóçiâ. Óñi âîíè ðàçîì ç'¨ëè ÷àñòèíó ñâÿò-
êîâîãî òîðòó, à øìàò òîðòó, ùî çàëèøèâñÿ, Ðîìàí äî¨â âæå ñàìîòóæêè. Çàãàëîì Ðîìàí ç'¨â
òîðòó âòðè÷i áiëüøå, íiæ êîæåí ç éîãî äðóçiâ. ßêó ÷àñòèíó òîðòó Ðîìàí äî¨â íà ñàìîòi?

2. Äîáóòîê óñiõ öèôð òðèçíà÷íîãî ÷èñëà äîðiâíþ¹ 256. Äîâåäiòü, ùî öå ÷èñëî äiëèòüñÿ íà 4.

3. Ç îäíi¹¨ òî÷êè íà ïëîùèíi ïðîâåäåíî ÷îòèðè ïðîìåíi, ÿê ïîêàçàíî íà ðèñóí-
êó. Ñåðåä óòâîðåíèõ íèìè øåñòè êóòiâ ¹ òðè êóòè, ùî äîðiâíþþòü 10◦, 20◦ i 40◦

âiäïîâiäíî. ×îìó ìîæå äîðiâíþâàòè íàéáiëüøèé ç ãîñòðèõ êóòiâ, ùî óòâîðåíi
öèìè ïðîìåíÿìè? Çíàéäiòü óñi ìîæëèâi âàðiàíòè òà ïîêàæiòü, ùî iíøèõ íåìà¹.

4. Áàáóñÿ íàâàðèëà ñâî¨ì îíóêàì óçâàðó é âèðiøèëà ðîçëèòè éîãî ïî ïëÿøå÷êàõ. Ó íå¨ áóëî
äåêiëüêà ìàëèõ ïëÿøå÷îê ïî 500 ìë êîæíà, i äåêiëüêà âåëèêèõ ïëÿøå÷îê ïî 700 ìë êîæíà. Ïiñ-
ëÿ òîãî, ÿê áàáóñÿ ïîðîçëèâàëà âåñü óçâàð ó ïëÿøå÷êè, â íå¨ çàëèøèëîñÿ 9 ïîðîæíiõ ïëÿøå÷îê
(ñåðåä ÿêèõ áóëè ÿê âåëèêi, òàê i ìàëi), à âñi iíøi ïëÿøå÷êè áóëè ïîâíiñòþ çàïîâíåíi. Îäíàê
ïîòiì áàáóñÿ ïiäðàõóâàëà, ùî âîíà ìîãëà ðîçëèòè óçâàð òàêèì ÷èíîì, ùîá ïîðîæíiìè çàëèøè-
ëèñÿ ëèøå äåêiëüêà ìàëèõ ïëÿøå÷îê, à âñi iíøi ïëÿøå÷êè áóëè ïîâíiñòþ çàïîâíåíi. Ñêiëüêè
ïîðîæíiõ ïëÿøå÷îê â íå¨ á çàëèøèëîñÿ ó òàêîìó âèïàäêó?

5. Íà äîøöi çàïèñàíi â ðÿäîê ÷èñëà 1, 2, . . . , 10. Çà îäèí õiä ìîæíà ç äâîõ ñóñiäíiõ ÷èñåë âèòåðòè
ëiâå, ÿêùî ¨õíÿ ðiçíèöÿ ¹ íåïàðíîþ àáî ïðàâå, ÿêùî ¨õíÿ ðiçíèöÿ ¹ ïàðíîþ. ×è ìîæå ïiñëÿ
äåâ'ÿòè òàêèõ îïåðàöi¨ çàëèøèòèñÿ íà äîøöi ÷èñëî 1?


