
Âiäáið íà Âñåóêðà¨íñüêó îëiìïiàäó ç ìàòåìàòèêè. 2021 ðiê. 10 êëàñ. 1 òóð

1. Íà äîøöi íàìàëüîâàíî ïðÿìîêóòíèê òà ðîçäiëåíî íà 4 ïðÿìîêóòíè÷êè ìåíøîãî ðîçìiðó äâîìà ïðÿ-

ìîëiíiéíèìè ðîçðiçàìè. Äâà áðàòè-áëèçíþêè Ôðåä òà Äæîðäæ äèâëÿòüñÿ íà äîøêó. ßêùî äî äîøêè

ïiäiéäå Ôðåä, òî âií íàçâå ïëîùó êîæíîãî ç ÷îòèðüîõ ìàëåíüêèõ ïðÿìîêóòíè÷êiâ ó äåÿêîìó âèïàäêîâî-

ìó ïîðÿäêó. ßêùî Äæîðäæ ïiäiéäå äî äîøêè, òî íàçâå ïåðèìåòðè ÷îòèðüîõ ìàëåíüêèõ ïðÿìîêóòíè÷êiâ

òåæ ó âèïàäêîâîìó ïîðÿäêó. Õòîñü ç áðàòiâ ïiäiéøîâ äî äîøêè é íàçâàâ ÷îòèðè ÷èñëà. Äæèííi íå áà-

÷èòü äîøêó, àëå ÷ó¹ ÷èñëà, ÿêi áóëè íàçâàíi. Ïðè öüîìó âîíà íå ìîæå çà öèìè ÷èñëàìè òî÷íî âèçíà÷èòè,

õòî ç áðàòiâ ïiäiéøîâ äî äîøêè. ×è ìîæóòü óñi íàçâàíi ÷èñëà áóòè ðiçíèìè?

2. Äîâæèíè ñòîðií òðèêóòíèêà ABC � ïîïàðíî âçà¹ìíî ïðîñòi íàòóðàëüíi ÷èñëà. Äîòè÷íà, ùî ïðî-

âåäåíà äî îïèñàíîãî êîëà òðèêóòíèêà ABC ó òî÷öi A, ïåðåòèíà¹ ïðÿìó BC ó òî÷öi D. Äîâåäiòü, ùî

äîâæèíà âiäðiçêà BD íå ìîæå áóòè íàòóðàëüíîþ.

3. Çíàéäiòü óñi òàêi íàòóðàëüíi ÷èñëà n > 1, ùî ÿêùî äî áóäü-ÿêîãî íàòóðàëüíîãî äiëüíèêà n, âiäìiííîãî
âiä n, äîäàòè 2, òî îòðèìàíå ÷èñëî áóäå ìàòè ç n ñïiëüíèé äiëüíèê, áiëüøèé çà 1.

4. ×è iñíóþòü ôóíêöi¨ f, g : R → R òàêi, ùî äëÿ âñiõ ðiçíèõ äiéñíèõ x òà y âèêîíó¹òüñÿ íåðiâíiñòü

|f(x)− f(y)|+ |g(x)− g(y)| > 1?


