
➶òîðîé ✭ãîðîäñêîé â ã✳ Õàðüêîâå✮ ýòàï ➶ñåóêðàèíñêîé
îëèìïèàäû øêîëüíèêîâ ïî ìàòåìàòèêå✳ ✶✻ îêòÿáðÿ ✷✵✶✻ ãîäà

✽ êëàññ

✶✳ Ïîí÷èê è Ñèðîï÷èê êóïèëè ïèðîæíûå è ñúåëè èõ çà ✶ ÷ ✷✵ ìèí✳ ➴ñëè

áû Ïîí÷èê çà ìèíóòó ñúåäàë íà ✶✹✪ áîëüøå✱ à Ñèðîï÷èê ✕ íà ✶✺✪ áîëü✲

øå✱ òî îíè ñúåëè áû âñå ïèðîæíûå íà ✶✵ ìèí áûñòðåå✳ ✃òî ñúåäàåò áîëüøå

ïèðîæíûõ çà ìèíóòó è âî ñêîëüêî ðàç❄ ❰òâåò îáîñíóéòå✳

✷✳ ➬íàéêà çàäóìàë äâóçíà÷íîå íàòóðàëüíîå ÷èñëî A✳ ❰í ñëîæèë öèôðû

ýòîãî ÷èñëà✱ à çàòåì ê ðåçóëüòàòó ïðèáàâèë êâàäðàò ïîñëåäíåé öèôðû ÷èñ✲

ëàA✳ ✃ ñâîåìó óäèâëåíèþ✱ îí ñíîâà ïîëó÷èëA✳ ✃àêîå ÷èñëî çàäóìàë ➬íàéêà❄

❰òâåò îáîñíóéòå✳

✸✳ ❮à ñòîðîíå BC òðåóãîëüíèêà ABC âûáðàíà òî÷êà M ✱ íà ñòîðîíå AC ✕

òî÷êà N ✱ à íà ñòîðîíå AB ✕ òî÷êà K✳ ❰êàçàëîñü✱ ÷òî BM = BK è CM = CN ✳

Ïåðïåíäèêóëÿð✱ îïóùåííûé íà îòðåçîê MK èç òî÷êè B✱ ïåðåñåêàåò ïåðïåí✲

äèêóëÿð✱ îïóùåííûé íà îòðåçîê MN èç òî÷êè C✱ â òî÷êå I✳ ➘îêàæèòå✱ ÷òî

∠IKA = ∠INC✳

✹✳ ❮àéäèòå âñå öåëûå íåîòðèöàòåëüíûå ÷èñëà x✱ y è z✱ äëÿ êîòîðûõ âû✲

ïîëíåíî ðàâåíñòâî

x4
+ x2

= 7
zy2.

✺✳ Ó õóäîæíèêà Òþáèêà åñòü âûïóêëûé ñåìèóãîëüíèê✳ ❰í õî÷åò ïðîâåñòè

â í➻ì íåñêîëüêî äèàãîíàëåé òàê✱ ÷òîáû íà ðèñóíêå íå ïîÿâèëñÿ òðåóãîëü✲

íèê✱ âåðøèíû êîòîðîãî ðàñïîëîæåíû â âåðøèíàõ èñõîäíîãî ñåìèóãîëüíèêà✱

à âñå ñòîðîíû ✕ êàêèå✲òî èç ïðîâåäåííûõ äèàãîíàëåé✳ ✃àêîå ìàêñèìàëüíîå

êîëè÷åñòâî äèàãîíàëåé ñìîæåò ïðîâåñòè Òþáèê❄ ❰òâåò îáîñíóéòå✳

✃àæäàÿ çàäà÷à îöåíèâàåòñÿ â ✼ áàëëîâ✳
❮à âûïîëíåíèå çàäàíèé îòâîäèòñÿ ✸✱✺ ÷àñà✳
Ïîëüçîâàòüñÿ êàëüêóëÿòîðàìè✱ ìîáèëüíûìè òåëåôîíàìè
è äðóãèìè ýëåêòðîííûìè óñòðîéñòâàìè çàïðåùàåòñÿ✳

Ðåçóëüòàòû ìîæíî óçíàòü ïî òåë✳ ✼✵✼✲✺✷✲✼✵ ✭íà÷èíàÿ ñ ✶✽ îêòÿáðÿ✮✳

➚ïåëëÿöèÿ ñîñòîèòñÿ ✷✵ îêòÿáðÿ ñ 1600 äî 1730 â àóä✳ ✻✲✺✷✳

Óñëîâèÿ è ðåøåíèÿ çàäà÷ îëèìïèàäû ìîæíî áóäåò íàéòè â èíòåðíåòå

ïî àäðåñó s✐t❡s✳❣♦♦❣❧❡✳❝♦♠✴s✐t❡✴❦❤❛r❦✐✈♦❧✐♠♣✴

➘ðóãèé ✭ì✐ñüêèé â ì✳ Õàðêîâ✐✮ åòàï ➶ñåóêðà➝íñüêî➝
îë✐ìï✐àäè øêîëÿð✐â ç ìàòåìàòèêè✳ ✶✻ æîâòíÿ ✷✵✶✻ ðîêó

✽ êëàñ

✶✳ Ïîí÷èê òà Ñèðîï÷èê ïðèäáàëè ò✐ñòå÷êà òà ç✬➝ëè ➝õ çà ✶ ãîä ✷✵ õâ✳ ßêáè

Ïîí÷èê çà õâèëèíó ç✬➝äàâ íà ✶✹✪ á✐ëüøå✱ à Ñèðîï÷èê ✕ íà ✶✺✪ á✐ëüøå✱ òî

âîíè á ç✬➝ëè âñ✐ ò✐ñòå÷êà íà ✶✵ õâ øâèäøå✳ Õòî ç✬➝äà➵ á✐ëüøå ò✐ñòå÷îê çà

õâèëèíó òà ó ñê✐ëüêè ðàç✐â❄ ➶✐äïîâ✐äü îá➔ðóíòóéòå✳

✷✳ ➬íàéêî çàäóìàâ äâîöèôðîâå íàòóðàëüíå ÷èñëî A✳ ➶✐í äîäàâ öèôðè öüîãî

÷èñëà✱ à ïîò✐ì äî ðåçóëüòàòó äîäàâ êâàäðàò îñòàííüî➝ öèôðè ÷èñëà A✳ ❮à ñâ✐é

ïîäèâ✱ â✐í çíîâó îòðèìàâ ÷èñëî A✳ ßêå ÷èñëî çàäóìàâ ➬íàéêî❄ ➶✐äïîâ✐äü

îá➔ðóíòóéòå✳

✸✳ ❮à ñòîðîí✐ BC òðèêóòíèêà ABC îáðàíî òî÷êó M ✱ íà ñòîðîí✐ AC ✕ òî÷✲

êó N ✱ à íà ñòîðîí✐ AB ✕ òî÷êó K✳ ➶èÿâèëîñü✱ ùî BM = BK òà CM = CN ✳

Ïåðïåíäèêóëÿð✱ ùî îïóùåíèé íà â✐äð✐çîê MK ç òî÷êè B✱ ïåðåòèíà➵ ïåðïåí✲

äèêóëÿð✱ ùî îïóùåíèé íà â✐äð✐çîê MN ç òî÷êè C✱ ó òî÷ö✐ I✳ ➘îâåä✐òü✱ ùî

∠IKA = ∠INC✳

✹✳ ➬íàéä✐òü óñ✐ ö✐ë✐ íåâ✐ä✬➵ìí✐ ÷èñëà x✱ y ✐ z✱ äëÿ ÿêèõ âèêîíó➵òüñÿ ð✐âí✐ñòü

x4
+ x2

= 7
zy2.

✺✳ Ó õóäîæíèêà Òþáèêà ➵ îïóêëèé ñåìèêóòíèê✳ ➶✐í õî÷å ïðîâåñòè â íüîìó

äåê✐ëüêà ä✐àãîíàëåé òàêèì ÷èíîì✱ ùîá íà ìàëþíêó íå ç✬ÿâèâñÿ òðèêóòíèê✱

âåðøèíè ÿêîãî ðîçòàøîâàí✐ ó âåðøèíàõ ïî÷àòêîâîãî ñåìèêóòíèêà✱ à âñ✐ ñòî✲

ðîíè ✕ äåÿê✐ ç ïðîâåäåíèõ ä✐àãîíàëåé✳ ßêó ìàêñèìàëüíó ê✐ëüê✐ñòü ä✐àãîíàëåé

çìîæå ïðîâåñòè Òþáèê❄ ➶✐äïîâ✐äü îá➔ðóíòóéòå✳

✃îæíà çàäà÷à îö✐íþ➵òüñÿ ó ✼ áàë✐â✳
❮à âèêîíàííÿ çàâäàíü â✐äâîäèòüñÿ ✸✱✺ ãîäèíè✳
✃îðèñòóâàòèñÿ êàëüêóëÿòîðàìè✱ ìîá✐ëüíèìè òåëåôîíàìè
òà ✐íøèìè åëåêòðîííèìè ïðèñòðîÿìè çàáîðîíÿ➵òüñÿ✳

Ðåçóëüòàòè ìîæíà ä✐çíàòèñÿ çà òåë✳ ✼✵✼✲✺✷✲✼✵ ✭ïî÷èíàþ÷è ç ✶✽ æîâòíÿ✮✳

➚ïåëÿö✐ÿ â✐äáóäåòüñÿ ✷✵ æîâòíÿ ç 1600 äî 1730 â àóä✳ ✻✲✺✷✳

Óìîâè òà ðîçâ✬ÿçêè çàäà÷ îë✐ìï✐àäè ìîæíà áóäå çíàéòè â ✐íòåðíåò✐

çà àäðåñîþ s✐t❡s✳❣♦♦❣❧❡✳❝♦♠✴s✐t❡✴❦❤❛r❦✐✈♦❧✐♠♣✴


