
➶òîðîé ✭ãîðîäñêîé â ã✳ Õàðüêîâå✮ ýòàï ➶ñåóêðàèíñêîé

îëèìïèàäû øêîëüíèêîâ ïî ìàòåìàòèêå✳ ✶✺ äåêàáðÿ ✷✵✶✸ ãîäà

✶✵ êëàññ

✶✳ ×èñëà a✱ b✱ c òàêîâû✱ ÷òî âûðàæåíèÿ

a+ b

c
,

a+ c

b
,

b+ c

a

ïðèíèìàþò îäíî è òî æå çíà÷åíèå✳ ×åìó ìîæåò áûòü ðàâíî ýòî çíà÷åíèå❄
❰òâåò îáîñíóéòå✳

✷✳ ➶èíòèê è Øïóíòèê ïîøëè â ìàãàçèí çà áîëòèêàìè è ãàå÷êàìè è
ïîòðàòèëè òàì ïîðîâíó äåíåã✳ ❰êàçàëîñü✱ ÷òî âñåõ ãàå÷åê✱ êîòîðûå îíè
êóïèëè✱ õâàòàåò òîëüêî íà áîëòèêè ➶èíòèêà ✭çàòî ðîâíî✲ðîâíî✮✳ ➶èíòèê
êóïèë ✶✵ ãàå÷åê✳ Ñêîëüêî áîëòèêîâ êóïèë Øïóíòèê✱ åñëè èçâåñòíî✱ ÷òî
öåíà áîëòèêà ðàâíÿåòñÿ öåíå ãàå÷êè❄ ❰òâåò îáîñíóéòå✳

✸✳ ❮à äîñêå íàïèñàíî íàòóðàëüíîå ÷èñëî✳ ✃àæäóþ ìèíóòó ❮åçíàéêà
ïðèáàâëÿåò ê ýòîìó ÷èñëó óäâîåííîå êîëè÷åñòâî åãî íàòóðàëüíûõ äåëè✲
òåëåé ✭ñ÷èòàÿ åäèíèöó è ñàìî ÷èñëî✮ è çàïèñûâàåò ïîëó÷åííîå ÷èñëî íà
äîñêó âìåñòî èñõîäíîãî✳ ❰êàçàëîñü✱ ÷òî äâàæäû íà äîñêå áûë çàïèñàí
ïîëíûé êâàäðàò✳ ➘îêàæèòå✱ ÷òî ❮åçíàéêà îøèáñÿ âî âðåìÿ ñâîèõ âû÷èñ✲
ëåíèé✳
✹✳ Ïÿòèóãîëüíèê ABCDE âïèñàí â îêðóæíîñòü ω✳ Ïóñòü T ✕ òî÷êà

ïåðåñå÷åíèÿ äèàãîíàëåé BE è AD✳ ×åðåç òî÷êó T ïðîâåäåíà ïðÿìàÿ✱
ïàðàëëåëüíàÿ CD✱ êîòîðàÿ ïåðåñåêàåò AB è CE â òî÷êàõ X è Y ñîîò✲
âåòñòâåííî✳ ➘îêàæèòå✱ ÷òî îïèñàííàÿ îêðóæíîñòü òðåóãîëüíèêà AXY

êàñàåòñÿ ω✳
✺✳ Òþáèê ïîêðàñèë êàæäîå öåëîå ÷èñëî â êðàñíûé èëè ñèíèé öâåò✳

➮çâåñòíî✱ ÷òî â ëþáîì íàáîðå èç íåñêîëüêèõ ïîñëåäîâàòåëüíûõ öåëûõ
÷èñåë êîëè÷åñòâà êðàñíûõ è ñèíèõ ÷èñåë îòëè÷àþòñÿ íå áîëåå✱ ÷åì íà
✶✵✵✵✳ ➘îêàæèòå✱ ÷òî ñóùåñòâóþò ✷✵✵✵ ïîñëåäîâàòåëüíûõ öåëûõ ÷èñåë✱
ñðåäè êîòîðûõ ðîâíî ✶✵✵✵ êðàñíûõ è ✶✵✵✵ ñèíèõ✳

✃àæäàÿ çàäà÷à îöåíèâàåòñÿ â ✼ áàëëîâ✳

❮à âûïîëíåíèå çàäàíèé îòâîäèòñÿ ✸✱✺ ÷àñà✳

Ïîëüçîâàòüñÿ êàëüêóëÿòîðàìè✱ ìîáèëüíûìè òåëåôîíàìè

è äðóãèìè ýëåêòðîííûìè óñòðîéñòâàìè çàïðåùàåòñÿ✳

Ðåçóëüòàòû ìîæíî óçíàòü ïî òåë✳ ✼✵✼✲✺✷✲✼✵ ✭íà÷èíàÿ ñ ✶✼ äåêàáðÿ✮✳

➚ïåëëÿöèÿ ñîñòîèòñÿ ✶✼ äåêàáðÿ ñ 17
00 äî 18

00 â àóä✳ ✻✲✸✽✳

Óñëîâèÿ è ðåøåíèÿ çàäà÷ îëèìïèàäû ìîæíî áóäåò íàéòè â èíòåðíåòå

ïî àäðåñó s✐t❡s✳❣♦♦❣❧❡✳❝♦♠✴s✐t❡✴❦❤❛r❦✐✈♦❧✐♠♣✴

➘ðóãèé ✭ì✐ñüêèé â ì✳ Õàðêîâ✐✮ åòàï ➶ñåóêðà➝íñüêî➝

îë✐ìï✐àäè øêîëÿð✐â ç ìàòåìàòèêè✳ ✶✺ ãðóäíÿ ✷✵✶✸ ðîêó

✶✵ êëàñ

✶✳ ×èñëà a✱ b✱ c òàê✐✱ ùî âèðàçè

a+ b

c
,

a+ c

b
,

b+ c

a

íàáóâàþòü îäíå é òå ñàìå çíà÷åííÿ✳ ×îìó ìîæå äîð✐âíþâàòè öå çíà÷åííÿ❄
➶✐äïîâ✐äü îá➔ðóíòóéòå✳

✷✳ ➶èíòèê ✐ Øïóíòèê ï✐øëè äî ìàãàçèíó çà áîëòèêàìè ✐ ãà➵÷êàìè
é âèòðàòèëè òàì ïîð✐âíó ãðîøåé✳ ➶èÿâèëîñÿ✱ ùî óñ✐õ ãà➵÷îê✱ ÿê✐ âîíè
êóïèëè✱ âèñòà÷à➵ ò✐ëüêè íà áîëòèêè ➶èíòèêà ✭çàòå ð✐âíî✲ð✐âíî✮✳ ➶èíòèê
êóïèâ ✶✵ ãà➵÷îê✳ Ñê✐ëüêè áîëòèê✐â êóïèâ Øïóíòèê✱ ÿêùî â✐äîìî✱ ùî ö✐íà
áîëòèêà äîð✐âíþ➵ ö✐í✐ ãà➵÷êè❄ ➶✐äïîâ✐äü îá➔ðóíòóéòå✳

✸✳ ❮à äîøö✐ íàïèñàíî íàòóðàëüíå ÷èñëî✳ ✃îæíó õâèëèíó ❮åçíàéêî äî✲
äà➵ äî öüîãî ÷èñëà ïîäâî➵íó ê✐ëüê✐ñòü éîãî íàòóðàëüíèõ ä✐ëüíèê✐â ✭âðà✲
õîâóþ÷è îäèíèöþ ✐ ñàìå ÷èñëî✮ òà çàïèñó➵ îòðèìàíå ÷èñëî íà äîøêó
çàì✐ñòü âèõ✐äíîãî✳ ➶èÿâèëîñÿ✱ ùî äâ✐÷✐ íà äîøö✐ áóâ çàïèñàíèé ïîâíèé
êâàäðàò✳ ➘îâåä✐òü✱ ùî ❮åçíàéêî ïîìèëèâñÿ ï✐ä ÷àñ ñâî➝õ ï✐äðàõóíê✐â✳

✹✳ Ï✬ÿòèêóòíèê ABCDE âïèñàíèé ó êîëî ω✳ ❮åõàé T ✕ òî÷êà ïåðåòèíó
ä✐àãîíàëåé BE ✐ AD✳ ×åðåç òî÷êó T ïðîâåäåíî ïðÿìó✱ ïàðàëåëüíó CD✱
ÿêà ïåðåòèíà➵ AB ✐ CE ó òî÷êàõX òà Y â✐äïîâ✐äíî✳ ➘îâåä✐òü✱ ùî îïèñàíå
êîëî òðèêóòíèêà AXY äîòèêà➵òüñÿ äî ω✳

✺✳ Òþáèê ïîôàðáóâàâ êîæíå ö✐ëå ÷èñëî ó ÷åðâîíèé àáî ñèí✐é êîë✐ð✳ ➶✐✲
äîìî✱ ùî ó áóäü✲ÿêîìó íàáîð✐ ç äåê✐ëüêîõ ïîñë✐äîâíèõ ö✐ëèõ ÷èñåë ê✐ëü✲
êîñò✐ ÷åðâîíèõ ✐ ñèí✐õ ÷èñåë â✐äð✐çíÿþòüñÿ íå á✐ëüøå✱ í✐æ íà ✶✵✵✵✳ ➘î✲
âåä✐òü✱ ùî ✐ñíóþòü ✷✵✵✵ ïîñë✐äîâíèõ ö✐ëèõ ÷èñåë✱ ñåðåä ÿêèõ ð✐âíî ✶✵✵✵
÷åðâîíèõ ✐ ✶✵✵✵ ñèí✐õ✳

✃îæíà çàäà÷à îö✐íþ➵òüñÿ ó ✼ áàë✐â✳

❮à âèêîíàííÿ çàâäàíü â✐äâîäèòüñÿ ✸✱✺ ãîäèíè✳

✃îðèñòóâàòèñÿ êàëüêóëÿòîðàìè✱ ìîá✐ëüíèìè òåëåôîíàìè

òà ✐íøèìè åëåêòðîííèìè ïðèñòðîÿìè çàáîðîíÿ➵òüñÿ✳

Ðåçóëüòàòè ìîæíà ä✐çíàòèñÿ çà òåë✳ ✼✵✼✲✺✷✲✼✵ ✭ïî÷èíàþ÷è ç ✶✼ ãðóäíÿ✮✳

➚ïåëÿö✐ÿ â✐äáóäåòüñÿ ✶✼ ãðóäíÿ ç 17
00 äî 18

00 â àóä✳ ✻✲✸✽✳

Óìîâè òà ðîçâ✬ÿçêè çàäà÷ îë✐ìï✐àäè ìîæíà áóäå çíàéòè â ✐íòåðíåò✐

çà àäðåñîþ s✐t❡s✳❣♦♦❣❧❡✳❝♦♠✴s✐t❡✴❦❤❛r❦✐✈♦❧✐♠♣✴


