
Õàðêiâñüêà îáëàñíà îëiìïiàäà ç ìàòåìàòèêè, 7 êëàñ, 2021 ð.

I òóð

1. �âãåí ðóõà¹òüñÿ íà âåëîñèïåäi ç ïîñòiéíîþ øâèäêiñòþ â îäíîìó íàïðÿìêó âçäîâæ ïðÿìî¨
òðàñè, ïîðó÷ ç ÿêîþ ðîçòàøîâàíi äâi âåæi ìîáiëüíîãî çâ'ÿçêó. Îïiâäíi, êîëè �âãåí ùå íå äî¨õàâ
äî âåæ, ñóìà âiäñòàíåé äî íèõ äîðiâíþâàëà 3 êì. ×åðåç 10 õâèëèí, êîëè �âãåí âæå ìèíóâ îáèäâi
âåæi, âèÿâèëîñü, ùî ñóìà âiäñòàíåé äî íèõ çíîâó äîðiâíþ¹ 3 êì. Ç ÿêîþ øâèäêiñòþ ðóõà¹òüñÿ
�âãåí?

2. Ðîçðiæòå ôiãóðó (äèâ. ðèñ.) âçäîâæ ëiíié ñiòêè íà ï'ÿòü ðiçíèõ çà ôîðìîþ
ôiãóð ç ÷îòèðüîõ êëiòèíîê.

3. Çíàéêî çàäóìàâ ÷îòèðè ðiçíi ÷èñëà òà çàïèñàâ ¨õ íà àðêóøi ïàïåðó. Íåçíàéêî çíàéøîâ öåé
ïàïiðåöü òà ñòàâ ðàõóâàòè óñi ìîæëèâi äîäàòíi ðiçíèöi çàïèñàíèõ ÷èñåë (âiä áiëüøîãî ÷èñëà âií
âiäíiìàâ ìåíøå). Â íüîãî âèéøëè òàêi ðåçóëüòàòè: 12, 15, 16, 29, 30, 59. Äîâåäiòü, ùî Íåçíàéêî
äåñü ïîìèëèâñÿ.

4. ×è iñíóþòü òàêi íàòóðàëüíi ÷èñëà n, ùî çàäîâîëüíÿþòü ðiâíiñòü

n · S(n) = 99 · 99︸ ︷︷ ︸
30

,

äå ÷åðåç S(n) ïîçíà÷åíî ñóìó öèôð ÷èñëà n.

5. Ïðÿìîêóòíèê 2020×2021 ðîçðiçàëè íà ôiãóðè, êîæíà ç ÿêèõ ¹ àáî ôiãóðîþ ç ÷îòèðüîõ êëiòèí

, àáî ôiãóðîþ ç òðüîõ êëiòèí (ôiãóðè ìîæóòü áóòè ïîâåðíóòi òà ïåðåâåðíóòi).
Çíàéäiòü íàéìåíøó ìîæëèâó êiëüêiñòü ôiãóð ç òðüîõ êëiòèí, ÿêó ìîãëè îòðèìàòè.

II òóð

1. Ó Òàðàñà òà Îêñàíêè â ðîäèíi ¹ äåêiëüêà áðàòiâ òà ñåñòåð. �õíÿ ìàìà ÷åêàëà ùå íà äâiéíÿò.
Äiòè ïiäðàõóâàëè: ÿêùî íàðîäÿòüñÿ õëîï÷èêè, òî ó Òàðàñà áóäå â x ðàçiâ áiëüøå áðàòiâ, íiæ
ñåñòåð; ÿêùî íàðîäÿòüñÿ äiâ÷èíêè, òî â Îêñàíêè áóäå â y ðàçiâ ìåíøå ñåñòåð, íiæ áðàòiâ. Âðåøòi-
ðåøò íàðîäèëèñÿ õëîï÷èê òà äiâ÷èíêà. Ó ñêiëüêè ðàçiâ ó íîâîíàðîäæåíîãî õëîï÷èêà áiëüøå
áðàòiâ, íiæ ñåñòåð, òà ó ñêiëüêè ðàçiâ ó íîâîíàðîäæåíî¨ äiâ÷èíêè ìåíøå ñåñòåð, íiæ áðàòiâ?

2. Çàäàíî ðiâíîáåäðåíèé òðèêóòíèê ABC, êóò ïðè âåðøèíi A ÿêîãî äîðiâíþ¹ 100◦. Íà ñòîðîíàõ
BC òà AB òðèêóòíèêà âiäìi÷åíî òàêi òî÷êè M òà N , ùî BM = BA òà BN = CM . Çíàéäiòü
âåëè÷èíó êóòà BNM .

3. Ó Ãâèíòèêà òàØïóíòèêà ¹ òðè êóïêè ïî 40 öâÿõiâ ó êîæíié. Âîíè ïî ÷åðçi (ïî÷èíà¹ Ãâèíòèê)
ðîáëÿòü õîäè. Îäèí õiä ïîëÿãà¹ ó òîìó, ùî äâi êóïêè îá'¹äíóþòü â îäíó, à ïîòiì äiëÿòü ¨¨ íà
÷îòèðè íåïîðîæíi êóïêè. Ïðîãðà¹ òîé, õòî íå ìîæå çðîáèòè õiä. Õòî ç ãðàâöiâ ìîæå çàáåçïå÷èòè
ñîái âèãðàø?

4. Äîâåäiòü, ùî áóäü-ÿêå íàòóðàëüíå ÷èñëî ç ïàðíîþ ñóìîþ öèôð ìîæíà ïîäàòè ÿê ñóìó äâîõ
äîäàíêiâ ç îäíàêîâèìè ñóìàìè öèôð.


