
Âiäáið íà Âñåóêðà¨íñüêó îëiìïiàäó ç ìàòåìàòèêè. 2020 ðiê. 9 êëàñ. Äîäàòêîâèé òóð

1. Çíàéäiòü óñi ïàðè öiëèõ ÷èñåë (m,n), ùî çàäîâîëüíÿþòü ðiâíiñòü m5 − n5 = 16mn.

2. Äîäàòíi ÷èñëà x, y, z çàäîâîëüíÿþòü ðiâíiñòü x5 + y5 + z5 = xy + yz + zx. Äîâåäiòü, ùî

x2y + y2z + z2x 6 3.

3. ßêó íàéáiëüøó êiëüêiñòü òóð ìîæíà ïîñòàâèòè íà äîøêó n × n òàê, ùîá äëÿ áóäü-ÿêèõ äâîõ òóð

iñíóâàëî ïîðîæí¹ ïîëå, ÿêå âîíè îáèäâi á'þòü? Òóðà íå á'¹ ïîëå, ÿêùî ìiæ òóðîþ òà ïîëåì ñòî¨òü äåÿêà

iíøà òóðà.

4. Ó òðèêóòíèêà ABC âïèñàíå êîëî ç öåíòðîì ó òî÷öi I äîòèêà¹òüñÿ ñòîðií BC, AC òà AB ó òî÷êàõ

D, E òà F âiäïîâiäíî. Ïðÿìà AI ïåðåòèíà¹ DE òà DF ó òî÷êàõ P òà Q. Äîâåäiòü, ùî ñåðåäèíà ñòîðîíè
BC ¹ öåíòðîì îïèñàíîãî êîëà òðèêóòíèêà DPQ.


