
Îáëàñòíàÿ îëèìïèàäà þíûõ ìàòåìàòèêîâ, 7 êëàññ, 2018 ã.

I òóð

1.Àíäðié íàïèñàâ ÷îòèðèöèôðîâå ÷èñëî. Îëåñÿ âèêðåñëèëà â íüîìó îñòàííþ öèôðó i âèÿâèëîñÿ,
ùî ðiçíèöÿ ïî÷àòêîâîãî i îòðèìàíîãî ÷èñåë äîðiâíþ¹ 2018. ßêå ÷èñëî íàïèñàâ Àíäðié? Âêàæiòü
óñi ìîæëèâi âiäïîâiäi òà îá ðóíòóéòå ¨õ.

2. Âiäîìî, ùî êíèæêîâà ïîëèöÿ âìiùà¹ 9 îäíàêîâèõ òîâñòèõ êíèã, àëå 10-òà êíèãà âæå íå
âëàçèòü. Òàê ñàìî íà íå¨ ìîæíà ïîñòàâèòè 15 îäíàêîâèõ òîíêèõ êíèã, à 16-òà âæå íå âëiçå.
à) ×è çàâæäè íà ïîëèöi ïîìiñòÿòüñÿ 6 òîâñòèõ òà 5 òîíêèõ êíèã?
á) ×è ìîæëèâî, ùîá íà ïîëèöi ïîìiñòèëèñÿ îäíî÷àñíî: 7 òîâñòèõ òà 5 òîíêèõ êíèã? Âiäïîâiäü
îá ðóíòóéòå.

3. Íà êîíôåðåíöiþ ïðè¨õàëè ïî äåêiëüêà ïðåäñòàâíèêiâ ôiðì-êîíêóðåíòiâ ïî âèðîáíèöòâó ãðè
�Îverwatch�, ïðè öüîìó, óñi ïðåäñòàâíèêè ðiçíèõ ôiðì ¹ êîíêóðåíòàìè. Âiäîìî, ùî ó êîæíî-
ãî ó÷àñíèêà êîíôåðåíöi¨ ðiâíî 2018 êîíêóðåíòiâ ñåðåä óñiõ iíøèõ ó÷àñíèêiâ. ßêà íàéáiëüøà
êiëüêiñòü ó÷àñíèêiâ ìîãëà áðàòè ó÷àñòü â êîíôåðåíöi¨? Âiäïîâiäü îá ðóíòóéòå.

4. Âñåðåäèíi òðèêóòíèêà ABC îáðàíî òî÷êó P òàê, ùî BC = AP òà ∠APC = 180◦ − ∠ABC.
Íà ñòîðîíi AB iñíó¹ òî÷êà K, äëÿ ÿêî¨ AK = KB + PC. Äîâåäiòü, ùî ∠AKC = 90◦.

II òóð

1. Ó÷èòåëü íàïèñàë íà äîñêå íàòóðàëüíîå ÷èñëî N , ñîñòîÿùåå èç 19 öèôð. Øêîëüíèêè ïîî÷å-
ð¼äíî ïîäõîäÿò ê äîñêå è âûïèñûâàþò íîâûå ÷èñëà. Ïåðâûé øêîëüíèê ïèøåò ÷èñëî, ïîëó÷åííîå
èç N ïåðåñòàíîâêîé äâóõ åãî ïåðâûõ öèôð. Âòîðîé � ÷èñëî, ïîëó÷åííîå èç N ïåðåñòàíîâêîé
âòîðîé è òðåòüåé åãî öèôð. Òðåòèé � ÷èñëî, ïîëó÷åííîå èçN ïåðåñòàíîâêîé òðåòüåé è ÷åòâ¼ðòîé
åãî öèôð. È ò. ä. Íàêîíåö, âîñåìíàäöàòûé øêîëüíèê ïèøåò ÷èñëî, ïîëó÷åííîå èç N ïåðåñòàíîâ-
êîé äâóõ åãî ïîñëåäíèõ öèôð. Îêàçàëîñü, ÷òî âñå øêîëüíèêè, êðîìå îäíîãî, ïîëó÷èëè ÷èñëà,
á�îëüøèå, ÷åì N . Êàêîå ÷èñëî ó÷èòåëü íàïèñàë íà äîñêå?

2. Ðàçðåæüòå êâàäðàò íà íåñêîëüêî ïðÿìîóãîëüíèêîâ òàê, ÷òîáû ó êàæäîãî ïðÿìîóãîëüíèêà
áûëî ðîâíî ÷åòûðå ñîñåäíèõ ïðÿìîóãîëüíèêà. Ïðÿìîóãîëüíèêè íàçûâàþòñÿ ñîñåäíèìè, åñëè ó
íèõ áîëüøå îäíîé îáùåé òî÷êè.

3. Êàêîå íàèáîëüøåå êîëè÷åñòâî íàòóðàëüíûõ ÷èñåë îò 1 äî 100 ìîæíî âûáðàòü òàê, ÷òîáû
äëÿ ëþáûõ äâóõ ðàçëè÷íûõ âûáðàííûõ ÷èñåë íè èõ ïðîèçâåäåíèå, íè èõ ñóììà íå äåëèëèñü íà
100?

4. Ñîíÿ õî÷åò îòìåòèòü íåñêîëüêî êëåòîê äîñêè 2018× 2018 òàêèì îáðàçîì, ÷òîáû íà êàæäîé
äèàãîíàëè (âêëþ÷àÿ îäíîêëåòî÷íûå) áûëî îòìå÷åíî íå÷¼òíîå ÷èñëî êëåòîê. Ñìîæåò ëè Ñîíÿ
ýòî ñäåëàòü?


