
Âiäáið íà Âñåóêðà¨íñüêó îëiìïiàäó ç ìàòåìàòèêè. 2019 ðiê. 8 êëàñ. 3 òóð

1. Âiäðiçêè AB, BC òà AD ìàþòü îäíàêîâó äîâæèíó, i òî÷êà D íàëåæèòü âiäðiçêó BC. Äîâåäiòü, ùî
ñåðåäèííèé ïåðïåíäèêóëÿð äî DC, áiñåêòðèñà êóòà ADC i ïðÿìà AC ïðîõîäÿòü ÷åðåç îäíó òî÷êó.

2. Çàäàíî íåïàðíå ïðîñòå ÷èñëî p. Íàòóðàëüíå ÷èñëî n ¹ òàêèì, ùî n2−np � òî÷íèé êâàäðàò. Äîâåäiòü,
ùî n � òî÷íèé êâàäðàò.

3. Çàäàíî íàòóðàëüíå ÷èñëî n > 3 é äîäàòíi ÷èñëà a1, a2,. . . , an. Äîâåäiòü íåðiâíiñòü
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4. Íà äîøöi çàïèñàíî ðÿäîê (1, 1). Êîæíó õâèëèíó âiäáóâà¹òüñÿ íàñòóïíà îïåðàöiÿ. Ðÿäîê
(a1, a2,. . . , an) ðîçáèâà¹òüñÿ íà áëîêè ïîñëiäîâíî ðîçòàøîâàíèõ îäíàêîâèõ ÷èñåë òàê, ùîá ÷èñëà â
ñóñiäíiõ áëîêàõ áóëè ðiçíi. Äàëi êîæåí áëîê (x, x, . . . , x) (n ðàç) âèäàëÿ¹òüñÿ, é íà éîãî ìiñöi çàïè-
ñó¹òüñÿ (n, x). Íàïðèêëàä, ÷åðåç õâèëèíó íà äîøöi áóäå (2, 1), à ùå ÷åðåç õâèëèíó � (1, 2, 1, 1). ×è
âiðíî, ùî, ïî÷èíàþ÷è ç ïåâíîãî ìîìåíòó, íà äîøöi çàâæäè áóäå ðÿäîê äîâæèíîþ áiëüøå 2019?


