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1. Äàíÿ íàïèñàë íà äîñêå íåñêîëüêî íàòóðàëüíûõ ÷èñåë (âîçìîæíî âñåãî îäíî ÷èñëî). Êàæäóþ ìèíóòó
Ìèøà äîïèñûâàåò íà äîñêó ÷èñëî, ðàâíîå ñóììå êâàäðàòîâ òåõ ÷èñåë, êîòîðûå ê ýòîìó ìîìåíòó íà
íåé óæå çàïèñàíû. Äîêàæèòå, ÷òî 2017-å ÷èñëî, âûïèñàííîå Ìèøåé íà äîñêó, áóäåò èìåòü ïî êðàéíåé
ìåðå 2016 ðàçëè÷íûõ ïðîñòûõ äåëèòåëåé.

2. Äåíèñ âûïèñûâàåò â òåòðàäêó ïàðû ðàçëè÷íûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë, êàæäîå èç êîòîðûõ íå ïðåâîñ-
õîäèò 2017. Îí õî÷åò, ÷òîáû äëÿ ëþáûõ äâóõ âûïèñàííûõ ïàð îäíà èç íèõ ñîñòîÿëà èç äâóõ íàèìåíü-
øèõ ýëåìåíòîâ èõ îáúåäèíåíèÿ (îáúåäèíåíèå ïàð (1,2) è (3,4) � ýòî íàáîð (1, 2, 3, 4); îáúåäèíåíèå
ïàð (1,2) è (1,3) � ýòî íàáîð (1, 2, 3)). Êàêîå íàèáîëüøåå ÷èñëî ðàçëè÷íûõ ïàð îí ñìîæåò âûïèñàòü?

3. Â ïðÿìîóãîëüíîì ðàâíîáåäðåííîì òðåóãîëüíèêå ABC íà ãèïîòåíóçå BC âûáðàíà òî÷êà M òàêàÿ,
÷òî ∠AMB = 75◦. Âíóòðè òðåóãîëüíèêà ABC âûáðàíà òî÷êà F , ëåæàùàÿ íà áèññåêòðèñå óãëà CAM ,
òàê, ÷òî BF = AB. Äîêàæèòå, ÷òî òðåóãîëüíèê CFM � ðàâíîáåäðåííûé.

4. Â ðÿä âûïèñàíû 125 ïîïàðíî ðàçëè÷íûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë òàê, ÷òî ñðåäè ëþáûõ òðåõ ÷èñåë,
çàïèñàííûõ ïîäðÿä, âòîðîå ÷èñëî áîëüøå, ÷åì ñðåäíåå àðèôìåòè÷åñêîå ïåðâîãî è òðåòüåãî. Êàêîå
ìèíèìàëüíîå çíà÷åíèå ìîæåò ïðèíèìàòü íàèáîëüøåå èç ýòèõ ÷èñåë?


