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1. Â îñòðîóãîëüíîì òðåóãîëüíèêå ABC òî÷êà M � ñåðåäèíà ñòîðîíû BC, à òî÷êà H � îñíîâàíèå

âûñîòû, ïðîâåäåííîé èç âåðøèíû B. Ê ïðÿìîé AM ïðîâåäåí ïåðïåíäèêóëÿð ÷åðåç òî÷êó M , êîòîðûé

ïåðåñåêàåò ëó÷ HB â òî÷êå P . Îêàçàëîñü, ÷òî ∠CAM = 30◦. Äîêàæèòå, ÷òî CB = PA.

2. Ãðóïïà òóðèñòîâ çàêàçàëà p àâòîáóñîâ, ÷òîáû äîáðàòüñÿ äî ñòàðèííîé êðåïîñòè. Íà îáðàòíûé ïóòü

îíè çàêàçàëè q àâòîáóñîâ, ïðè÷åì q < p. Èçâåñòíî, ÷òî â êàæäîì èç àâòîáóñîâ åõàë õîòÿ áû îäèí

÷åëîâåê. Äîêàæèòå, ÷òî íàéäóòñÿ ïî êðàéíåé ìåðå p − q + 1 òàêèõ òóðèñòîâ, ÷òî êàæäûé èç íèõ íà

îáðàòíîì ïóòè åõàë â àâòîáóñå, â êîòîðîì áûëî áîëüøå ëþäåé, ÷åì â àâòîáóñå, â êîòîðîì îí åõàë â

êðåïîñòü.

3. Ïóñòü a1 < a2 < . . . < an � íàòóðàëüíûå ÷èñëà. Äîêàæèòå, ÷òî
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4. Íàéäèòå âñå îãðàíè÷åííûå ñâåðõó ôóíêöèè f : R → R òàêèå, ÷òî äëÿ ëþáûõ x, y ∈ R âûïîëíåíî

ðàâåíñòâî:

f(xf(y)) + yf(x) = xf(y) + f(xy).


