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1. Â îñòðîóãîëüíîì íåðàâíîáåäðåííîì òðåóãîëüíèêå ABC òî÷êà O � öåíòð îïèñàííîé îêðóæíîñòè, à

òî÷êà D � îñíîâàíèå âûñîòû, îïóùåííîé èç âåðøèíû A. Îêàçàëîñü, ÷òî ïðÿìàÿ OD ïàðàëëåëüíà áèñ-

ñåêòðèñå âíåøíåãî óãëà ïðè âåðøèíå A òðåóãîëüíèêà ABC. Äîêàæèòå, ÷òî îòðåçîê AD ðàâåí ðàäèóñó

îïèñàííîé îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêà ABC.

2. Ìíîæåñòâî S � îáúåäèíåíèå êîíå÷íîãî ÷èñëà íåïåðåñåêàþùèõñÿ èíòåðâàëîâ, êàæäûé èç êîòîðûõ

ñîäåðæèòñÿ â îòðåçêå [0; 1]. Èçâåñòíî, ÷òî íèêàêèå äâå òî÷êè èç S íå ëåæàò íà ðàññòîÿíèè
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äðóãà. Äîêàæèòå, ÷òî ñóììàðíàÿ äëèíà èíòåðâàëîâ, èç êîòîðûõ ñîñòîèò S, íå ïðåâîñõîäèò
1
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.

3. Íàòóðàëüíîå ÷èñëî íàçûâàåòñÿ ñëîæåííûì, åñëè ó íåãî åñòü õîòÿ áû äâà ðàçëè÷íûõ ïðîñòûõ äåëè-

òåëÿ, è îíî äåëèòñÿ íà ñóììó ëþáûõ äâóõ ñâîèõ ðàçëè÷íûõ ïðîñòûõ äåëèòåëåé. Íàéäèòå âñå ÷åòûðåõ-

çíà÷íûå ñëîæåííûå ÷èñëà.

4. Íà äîñêå íàïèñàíû òðè ÷èñëà. Ðàçðåøàåòñÿ çàìåíÿòü ïàðó ÷èñåë a è b íà ïàðó a + b +
√
a2 + b2 è

a+b−
√
a2 + b2. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè èçíà÷àëüíî íà äîñêå áûëè çàïèñàíû ÷èñëà 2, 3 è 9, òî íàì íèêîãäà

íå óäàñòñÿ ïîëó÷èòü ÷èñëî, ìåíüøåå 1.


