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1. ×åòâåðêà íàòóðàëüíûõ ÷èñåë (p, a, b, c) íàçûâàåòñÿ èíòåðåñíîé, åñëè âûïîëíåíû óñëîâèÿ:
1) p � ïðîñòîå íå÷åòíîå ÷èñëî;
2) ÷èñëà a, b, c ïîïàðíî ðàçëè÷íû;
3) ÷èñëà ab+ 1, bc+ 1 è ca+ 1 äåëÿòñÿ íà p.

Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ âñåõ èíòåðåñíûõ ÷åòâåðîê âûïîëíåíî íåðàâåíñòâî p+ 2 6 a+ b+ c

3
.

2. Â ðàçíûå ìåñòà ïàëêè äëèíîé 1 ìåòð ïîñàäèëè 2016 áîæüèõ êîðîâîê. Êàæäàÿ áîæüÿ êîðîâêà áåæèò
ïî ïàëêå ëèáî â îäíó, ëèáî â äðóãóþ ñòîðîíó ñî ñêîðîñòüþ 1 ñì/ñ. Åñëè äâå áîæüèõ êîðîâêè ñòàëêè-
âàþòñÿ, òî îíè ðàçâîðà÷èâàþòñÿ è áåãóò â ïðîòèâîïîëîæíûå ñòîðîíû. Åñëè áîæüÿ êîðîâêà äîáåãàåò
äî ëþáîãî èç êîíöîâ ïàëêè, òî îíà óëåòàåò. Êàêîå ìàêñèìàëüíîå ÷èñëî ñòîëêíîâåíèé áîæüèõ êîðîâîê
ìîãëî ïðîèçîéòè?

3. Äàí âûïóêëûé ÷åòûðåõóãîëüíèê KLMN , â êîòîðîì ∠NKL = 90◦. Ïóñòü P � ñåðåäèíà îòðåçêà LM .
Îêàçàëîñü, ÷òî ∠KNL = ∠MKP . Äîêàæèòå, ÷òî ∠KNM = ∠LKP .

4. Äàíû ìíîãî÷ëåíû P (x) = ax3+(b−a)x2−(c+b)x+c è Q(x) = x4+(b−1)x3+(a−b)x2−(c+a)x+c, ãäå
a, b, c � íåíóëåâûå äåéñòâèòåëüíûå ÷èñëà. Èçâåñòíî, ÷òî P (x) èìååò òðè ðàçëè÷íûõ äåéñòâèòåëüíûõ
êîðíÿ x1, x2, x3, êîòîðûå ÿâëÿþòñÿ òàêæå êîðíÿìè ìíîãî÷ëåíà Q(x).
à) Äîêàæèòå, ÷òî ïðè b > 0 âûïîëíåíî íåðàâåíñòâî abc > 16.
á) Íàéäèòå âñå âîçìîæíûå öåëûå çíà÷åíèÿ a, b, c.


