
Îòáîð íà Âñåóêðàèíñêóþ îëèìïèàäó ïî ìàòåìàòèêå. 2013 ãîä. 10 êëàññ. 2 òóð

1. Ìîæíî ëè çàïèñàòü ÷èñëà 2000, 2001, 2002, . . . , 2015 ïîñëåäîâàòåëüíî â íåêîòîðîì ïîðÿäêå òàê,

÷òîáû ïîëó÷åííîå 64-çíà÷íîå ÷èñëî áûëî ïðîñòûì?

2. Êâàäðàòíûé òðåõ÷ëåí P (x), èìåþùèé äâà äåéñòâèòåëüíûõ êîðíÿ, óäîâëåòâîðÿåò íåðàâåíñòâó

P (x3 + x) > P (x2 + 1) äëÿ âñåõ x. Íàéäèòå ñóììó êîðíåé òðåõ÷ëåíà P (x).

3. Íà ïëîñêîñòè çàäàíî n òî÷åê, íèêàêèå òðè èç êîòîðûõ íå ëåæàò íà îäíîé ïðÿìîé. Íàéäèòå âñå n,
äëÿ êîòîðûõ âîçìîæíî ñîåäèíèòü ýòè òî÷êè îòðåçêàìè îäíîãî èç n öâåòîâ òàê, ÷òîáû äëÿ ëþáûõ òðåõ

ðàçíûõ öâåòîâ ñóùåñòâîâàë òðåóãîëüíèê ñî ñòîðîíàìè ýòèõ öâåòîâ.

4. Âî âïèñàííîì ÷åòûðåõóãîëüíèêå ABCD ñòîðîíû CD è DA ðàâíû. Íà ñòîðîíàõ AB è BC îòìå÷åíû

òî÷êè E è F ñîîòâåòñòâåííî òàêèì îáðàçîì, ÷òî ∠ADC = 2∠EDF . Îòðåçêè DK è DM ÿâëÿþòñÿ

ñîîòâåòñòâåííî âûñîòîé è ìåäèàíîé òðåóãîëüíèêà DEF . Òî÷êà L ñèììåòðè÷íà òî÷êå K îòíîñèòåëüíî

òî÷êè M . Äîêàæèòå, ÷òî ïðÿìûå DM è BL ïàðàëëåëüíû.


