
Îòáîð íà Âñåóêðàèíñêóþ îëèìïèàäó ïî ìàòåìàòèêå. 2018 ãîä. 8 êëàññ. 1 òóð

1. Â òàáëèöå 1009× 1009 îòìå÷åíî 2018 êëåòîê. Äîêàæèòå, ÷òî êàêàÿ-òî èç îòìå÷åííûõ êëåòîê ðàñïî-

ëîæåíà íèæå è ëåâåå äðóãîé îòìå÷åííîé êëåòêè.

2. Â ðàâíîáåäðåííîì òðåóãîëüíèêå ABC íà îñíîâàíèè AC îòìå÷åíà òî÷êà P , à íà ñòîðîíå BC � òî÷êàQ
òàê, ÷òî AB = CP è AP = BP = PQ. Äîêàæèòå, ÷òî AQ � áèññåêòðèñà óãëà BAC.

3. Âî äâîðå Ìàøèíîãî äîìà åñòü êàðóñåëü. Îíà êàæäûé äåíü êàòàåòñÿ íà íåé, íî êàæäûé âå÷åð îñòàâ-

ëÿåò åå â îäíîì è òîì æå ïîëîæåíèè. Êàæäóþ íî÷ü ê Ìàøå âî äâîð ïðèõîäÿò òðè ìåäâåäÿ è êðóòÿò

êàðóñåëü. Ïàïà-ìåäâåäü çà îäèí ðàç ïîâîðà÷èâàåò êàðóñåëü íà
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. Êàæäûé èç ìåäâåäåé ìîæåò ïîâåðíóòü êàðóñåëü ñòîëüêî ðàç, ñêîëüêî

õî÷åò. Â êàêîì êîëè÷åñòâå ðàçëè÷íûõ ïîëîæåíèé ìîæåò îáíàðóæèòü Ìàøà êàðóñåëü ïîóòðó?

4. Íàòóðàëüíûå ÷èñëà n è k óäîâëåòâîðÿþò íåðàâåíñòâó: 1 6 n 6 k. Èçâåñòíî, ÷òî äëÿ ëþáîãî íàòó-

ðàëüíîãî äåëèòåëÿ d ÷èñëà n ÷èñëî dk + k ÿâëÿåòñÿ ïðîñòûì. Äîêàæèòå, ÷òî ÷èñëî n+ k ïðîñòîå.


