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1. Íàéäèòå âñå òàêèå x, ÷òî ñðåäè ÷åòûðåõ ÷èñåë x −
√
2, x − 1/x, x + 1/x, x2 + 2

√
2 ðîâíî îäíî íå

ÿâëÿåòñÿ öåëûì.

2. Òðåóãîëüíèê ABC âïèñàí â îêðóæíîñòü ω ñ öåíòðîì O. Îêðóæíîñòü, ïîñòðîåííàÿ íà AO êàê íà

äèàìåòðå, ïåðåñåêàåò îïèñàííóþ îêðóæíîñòü òðåóãîëüíèêà OBC â òî÷êå S. Êàñàòåëüíûå ê ω â òî÷êàõ

B è C ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå P . Äîêàæèòå, ÷òî òî÷êè A, S è P ëåæàò íà îäíîé ïðÿìîé.

3. Âåðøèíû ñâÿçíîãî ãðàôà íåëüçÿ ïîêðàñèòü ìåíüøå ÷åì â n+ 1 öâåò òàê, ÷òîáû ñîñåäíèå âåðøèíû

áûëè ðàçíîãî öâåòà. Äîêàæèòå, ÷òî ìîæíî óäàëèòü èç ãðàôà
n(n− 1)

2
ðåáåð áåç ïîòåðè ñâÿçíîñòè.

4. Íàéäèòå âñå ïàðû (p, n), ñîñòîÿùèå èç ïðîñòîãî ÷èñëà p è íàòóðàëüíîãî ÷èñëà n, òàêèå, ÷òî ÷èñëî
np + 1

p n + 1
� íàòóðàëüíîå.


