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1. ×èñëà a, b, c òàêîâû, ÷òî a+ b > 0, b+ c > 0, a+ c > 0. Äîêàæèòå, ÷òî

a+ b+ c >
|a|+ |b|+ |c|

3
.

2. Â ïðÿìîóãîëüíîì òðåóãîëüíèêå ABC èç âåðøèíû ïðÿìîãî óãëà C îïóùåíà âûñîòà CH. Áèññåêòðèñû

óãëîâ CHB è CHA ïåðåñåêàþò êàòåòû CB è CA â òî÷êàõ A1 è B1 ñîîòâåòñòâåííî. Äîêàæèòå, ÷òî

ñåðåäèíà îòðåçêà A1B1 ëåæèò íà ñðåäíåé ëèíèè òðåóãîëüíèêà ABC.

3. Âñå êëåòêè êâàäðàòíîé òàáëèöû n×n ïðîíóìåðîâàíû â íåêîòîðîì ïîðÿäêå ÷èñëàìè îò 1 äî n2. Ïåòÿ

õîäèò ïî ñëåäóþùèì ïðàâèëàì. Ïåðâûì õîäîì îí ñòàâèò ëàäüþ â ëþáóþ êëåòêó. Êàæäûì ïîñëåäóþ-

ùèì õîäîì Ïåòÿ ìîæåò ëèáî ïîñòàâèòü íîâóþ ëàäüþ íà êàêóþ-òî êëåòêó, ëèáî õîäîì ïî ãîðèçîíòàëè

èëè ïî âåðòèêàëè ïåðåñòàâèòü ëàäüþ èç êëåòêè ñ íîìåðîì a â êëåòêó ñ íîìåðîì áîëüøèì, ÷åì a.
Êàæäûé ðàç, êîãäà ëàäüÿ ïîïàäàåò â êëåòêó, ýòà êëåòêà íåìåäëåííî çàêðàøèâàåòñÿ; ñòàâèòü ëàäüþ íà

çàêðàøåííóþ êëåòêó çàïðåùåíî. Êàêîå íàèìåíüøåå êîëè÷åñòâî ëàäåé ïîòðåáóåòñÿ Ïåòå, ÷òîáû íåçà-

âèñèìî îò èñõîäíîé íóìåðàöèè îí ñìîã çà íåñêîëüêî õîäîâ çàêðàñèòü âñå êëåòêè òàáëèöû?

4. Íàéäèòå âñå ïàðû öåëûõ íåîòðèöàòåëüíûõ ÷èñåë (a, b) òàêèõ, ÷òî ÷èñëî 3a + 7 b ÿâëÿåòñÿ òî÷íûì

êâàäðàòîì.


